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1 Har funksjonen

𝑓(𝑥, 𝑦) =
1 − 2𝑥𝑦

𝑥మ + 𝑦మ
for (𝑥, 𝑦) ≠ (0, 0),

noen største eller minste verdi? Begrunn svaret.

2 Finn største og minste verdi til funksjonen 𝑓(𝑥, 𝑦, 𝑧) = 𝑧 langs skjæringskurven mellom de to

flatene 𝑥మ + 2𝑦మ = 1 og 𝑧 = 𝑥 − 4𝑦.

3 La 𝑅 være trapeset i 𝑥𝑦-planet med hjørner i (1, 1), (2, 2), (4, 0) og (2, 0). Regn ut dobbeltinte-

gralet

ඵ
ೃ

sin ቆ
𝑥 − 𝑦

𝑥 + 𝑦
ቇ 𝑑𝐴

ved å benytte substitusjonen 𝑢 = 𝑥 − 𝑦 og 𝑣 = 𝑥 + 𝑦.

4 Et område 𝐷 ⊆ ℝమ er slik at

ඵ
ವ

𝑓(𝑥, 𝑦) 𝑑𝐴 = න
మ

బ

න

√రషೣమ

√మೣషೣమ
𝑓(𝑥, 𝑦) 𝑑𝑦 𝑑𝑥

for alle integrerbare funksjoner 𝑓∶ 𝐷 → ℝ. Skissér området 𝐷, og regn ut dobbeltintegralet når

𝑓(𝑥, 𝑦) = ඥ4 − 𝑥మ − 𝑦మ.

(Vink: Bruk polarkoordinater og husk at sinయ 𝜃 = (1 − cosమ 𝜃) sin 𝜃.)


